Fonctions exponentielle et logarithme - Exercices

Décembre 2019

I. La fonction exponentielle
Exercice 1
Simplifier chaque expression :

1. ex e — (e7)2 3, e

2. (e7%)%Vedr

Exercice 2
Démontrer que chacune des égalités suivantes est vérifiée pour tout réel x.

—2z ;1 _ 14e?=7? (e +1)2—(e®—1)% _
1. e + o= T 3. e = 1

2. (ea: + 679:)4 _ (621 + 672w)2 +4 = 4(ew + efw)2

Exercice 3
Résoudre dans R:

1. e = (e%)? 9. X ol

Exercice 4

Déterminer la dérivée f’ de la fonction f sur I :
1. fl(x):if;—ﬂ;I:R 3. f3(x) =Te%(e* —a® +5z); =R
2. fo(x) = (2—2%)e" ; I =R 4. fa(x) =< 5 T =R\{0}

Exercice 5
Soit f la fonction définie sur R par : f(z) = (22 — 4z + 1)e”

1. Déterminer la limite de f en +oc0.
2. Déterminer la limite de f en —oo.

3. Déterminer la dérivée [’ de f.

>~

. Dresser le tableau de variations de f.



II. La fonction logarithme

Exercice 6
Simplifier au maximum chaque expression :

1. In(Ve3) — 3In(e) + In(e?) 3. In(1+v2) — 3in(3 +2v2)
2. In(e? —1) —In(1 +e)

Exercice 7
Démontrer les propriétés suivantes :

1. Vz > 1,In(z*—1)—In(2%+1) = In(z—1)+in(z+1) 2. Vz € R, In(e® +e7%) +x = In(1 + )

Exercice 8
Résoudre dans R chaque équation :

1. 91: _ 5w+2 — 5w _ 32z+1

2. 2e?* —7e” +6 =0 On pose X = ¢e”

Exercice 9
1. Résoudre dans R I’équation : 222 — 52 — 3 =0
2. (a) 2(Inz)? —5lnz —3=0
(b) 252 =5

eT

Exercice 10
Déterminer la dérivée f’ de la fonction f :

L fi(z) = Hp2 3. fa(z) =5
2. falx) = 22lnw — 2? + o 4. fa(x) = 2521”_1 ; I =R\{0}

Exercice 11
Soit g la fonction définie sur R par : g(z)

- lnz
— (Ilnz)?2+inx+1

1. Déterminer I’ensemble de définition de la fonction g.
2. Déterminer la limite de g en 4o0.

Déterminer la limite de g en 0.

- W

Déterminer la dérivée ¢’ de g.

5. Dresser le tableau de variations de g.



